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Câu ]. 


Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 4. 


C15. 


PHẢN A. CẤU HỎI 
Dạng ]. Diện tích xung quanh, diện tích toàn phân, chiều cao, bán kính đáy, thiết điện 
(KTNL GV THUẬN THÀNH 2 BẮC NINH NĂM 2018-2019) Gọi 7,b,z lân lượt là độ dài đường sinh, 


chiêu cao và bán kính mặt đáy của hình nón. Diện tích xung quanh Š$ „„ của hình nón là: 
L2 

A.5u=-7r“h. BH, 5S. =z7ii. C.SŠ =zZrh. D.§Š =2zrÏ. 
3 xq xq xq 


(CHUYÊỀN THÁI BÌNH NĂM 2018-2019 LAN 03) Cho hình nón có bán kính đáy bằng #, đường cao là 
2a. Tính diện tích xung quanh hình nón? 


A. 2v5zxa?. B. N5za?. C. 2a”. D. 5z. 


(MĐ 104 BGD&DT NĂM 2017) Cho hình nón có bán kính đáy r = 3 và độ dài đường sinh /= 4. Tính 
điện tích xung quanh của hình nón đã cho. 


A. Š„ =83z B. S=12Zz C. S„=43z D. §,„=39z 


(ĐỀ THAM KHẢO BGD&ĐÐT NĂM 2017) Cho hình nón có diện tích xung quanh bằng 3a” và bán kính 
đáy băng ø. Tính độ dài đường sinh 7 của hình nón đã cho. 


3a s \ãa 


A.l=3a. B./=2N2a. CI==. D.i=— 


(ĐỀ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho hình nón có diện tích xung quanh băng 3Zza' và có bán kính 
đáy băng z. Độ dài đường sinh của hình nón đã cho băng: 


A. 3a B. 2a C. " D. 22a 
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Câu 6. 


Câu 7. 


Câu 6. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu II. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


(ĐE MINH HỌA GBD&ĐÐT NĂM 2017) Trong không gian, cho tam giac vuông 4ÖC tại 4, 4B =a va 
AC =ax3. Tình độ dai đương sinh / cua hình non, nhân được khi quay tam giac 48C xung quanh trục 
AB. 

A.I=ax3 B./=2a C./=a D./=ax2 

(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIẾN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Một hình nón có thiết diện qua trục là một 
tam giác vuông cân có cạnh góc vuông băng z. Tính diện tích xung quanh của hình nón. 


2 2 2 
co. ... C. za2 J5, “. 





D. 
5 


A 


(THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019 LÀN 1) Cho hình nón có bán kính đáy bằng đ và 
độ dài đường sinh băng 2ø. Diện tích xung quanh của hình nón đó băng 

A. 4Za”. B. 3Z4”. Tớ, D. 24/. 

(SỞ GIÁO DỤC ĐÀO TẠO VĨNH PHÚC NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Cho hình nón có diện tích xung 


uanh bằng 3a”, bán kính đáy băng ø. Tính độ dài đường sinh của hình nón đó 
q 8 


A. 2aN2. B. = C. 2a. D. 3a. 


(THPT - YÊN ĐỊNH THANH HÓA 2018 2019- LÀN 2) Cho khối nón (N) có thể tích bằng 4Z và chiều 


cao là 3 .Tính bán kính đường tròn đáy của khối nón (N) . 


2.3 


A. 2. SIIP Yo, „ni l D. 


G2) | +> 


(MÃ ĐE 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho một hình nón có chiêu cao =ø và bán kính đáy ? =2. Mặt 
phăng (P) đi qua Š cắt đường tròn đáy tại A và B sao cho AB = 2AJ3a . Tính khoảng cách đ từ tâm của 
đường tròn đáy đến (P). 


các B. d- YS8 C.á- 22 


¿ D 9 
(KSCL THPT NGUYÊN KHUYÊN LẦN 05 NĂM 2018-2019) Cho hình nón đỉnh ,Š, đường cao SO, 4 


D.d=a 





và Ö là hai điểm thuộc đường tròn đáy sao cho khoảng cách từ @ đến (S45) bằng và 


S4O =301 S4B = 601. Độ dài đường sinh của hình nón theo # bằng 
A. a2 B. a3 C. 2aN3 D. a5 


(THPT CAM GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Cho một hình nón có bán kính đáy băng Z và góc ở đỉnh bằng 
602. Tính diện tích xung quanh của hình nón đó. 


2 2 
Á. Đụ = 4zd”. B. 2 HH, C. 0 —_- D. =27Zd'. 


(THPT CÂM GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Cho đoạn thắng 4B có độ dài bằng 2z, vẽ tia 4x về phía điểm 
B sao cho điểm ?Ö luôn cách tia 4x một đoạn băng đ. Gọi 7# là hình chiếu của Ö lên tia 4x, khi tam 
giác 4H/B quay quanh trục 4 thì đường gâp khúc 44H vẽ thành mặt tròn xoay có diện tích xung quanh 


băng: 
(3+v3)z¿i (I+v3]zz? (2+v2)za? 


2 
.. cả VI“ p 
9 ®/ 


A B 
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Câu 15. 


Câu l1ó. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 2]. 


Câu 22. 


Câu 23. 


(HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình nón có chiều cao  = 20, bán kính đáy z = 25. Một thiết 
diện đi qua đỉnh của hình nón có khoảng cách từ tâm của đáy đến mặt phăng chứa thiết diện là 12. Tính 
diện tích Š của thiết diện đó. 


A. S=500 B. S5S=400 Œ. S=300 D. S=406 
(LIÊN TRƯỜNG THPT TP VINH NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cắt hình nón ỊN đỉnh Ø cho trước bởi 


mặt phăng qua trục của nó, ta được một tam giác vuông cân có cạnh huyện băng 2a^l2 . Biết BƠ là một 


dây cung đường tròn của đáy hình nón sao cho mặt phẳng (SP C tạo với mặt phẳng đáy của hình nón một 


góc 60”. Tính điện tích tam giác SBŒ. 


4a°J2 4a°l2 2q2xJ2 2q2xJ2 


A, B. dàn D. 
° 9 ° 9 


(SỞ GD&ĐÐT HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình nón tròn xoay có chiêu cao bằng 4 và bán kính bằng 
3. Mặt phăng (P ) đi qua đỉnh của hình nón và cắt hình nón theo thiết điện là một tam giác có độ dài cạnh 














đáy băng 2. Diện tích của thiết diện bằng. 

A. 16. B. v19. C. 296. D. 243. 

(CHUYÊỀN HẠ LONG NĂM 2018-2019 LAN 02) Cắt hình nón bằng một mặt phăng qua trục của nó, ta 
được một thiết diện là một tam giác vuông cân cạnh bên a2 . Tính diện tích toàn phân của hình nón. 


A. 4a?Z (đvdt. B.4V2a?z(đvd). C. a°z(2 + J) (đvdt). D. 2A/2a?z(đvdt. 


(CHUYÊN KHTN LAN 2 NĂM 2018-2019) Cho hình lập phương 4BCD.4'B'C'*D' cạnh a. Tính diện 
tích toàn phân của vật tròn xoay thu được khi quay tam giác .44'C quanh trục 4A'. 


A. z|3+2)a°. B. 2z 2 +1)a°. _. 2Z( j6 +1)aẺ. D. z|6+2)z?. 


Cho hình nón có chiều cao và bán kính đáy đều bằng 1. Mặt phăng (P ) qua đỉnh của hình nón và cắt đáy 
theo dây cung có độ dài băng 1. Khoảng cách từ tâm của đáy tới mặt phẳng (P ) bằng 


v7 v2 v3 V2I 


A. —. B. —. .=. D.—— 
7 / 3 7 
(PEN I- THÂY LÊ ANH TUẦN - ĐÈ 3 - NĂM 2019) Cho hình nón đỉnh Š , đáy là đường tròn ( Ó; 5) .Một 
mặt phẳng đi qua đỉnh của hình nón cắt đường tròn đáy tại hai điểm 44 và Ö sao cho Š4 = 4B =8. Tính 
khoảng cách từ ÓØ đến (S48). 
3N3 3N2 135 
A. 242. XE G, 3v2 | p. XI 


B. —. 
4 7 9 


Dạng 2. Thể tích 


(Mã 103 - BGD - 2019) Thể tích của khôi nón có chiều cao j và có bán kính đáy zr là 


A. 2zrˆh. B. sanh, C. zrˆh. D. szrnh. 


(MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐÐĐT NĂM 2017) Cho khối nón có bán kính đáy r = A/3 và chiều cao  = 4. Tính thể tích 
V của khôi nón đã cho. 
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Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 3]. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


DT:09467985489 


R 16z^/3 


3 





A.V=12z B.Ứ=4z C.ƒ =16z^3 D.V 


(Mã đề 101 - BGD - 2019) Thể tích của khôi nón có chiều cao Ù và bán kính đáy z là 


l 


A. cu, B. 2zrˆh. lÊ? 21h. D. zrˆh. 


3 
(Mã đề 104 - BGD - 2019) Thể tích khối nón có chiêu cao # và bán kính đáy z là 


l 


A. 22h. B. T C. 2zr“h. D. Zrˆh. 


3 
(Mã 102 - BGD - 2019) Thể tích của khôi nón có chiều cao Ö và bán kính đáy 7 là 


A. sanh, B.zr”h. C. 2zrˆh. D. sanh, 


(CHUYÊN QUỐC HỌC HUÉ NĂM 2018-2019 LẦN 1) Cho khối nón có bán kính đáy z = 3, chiêu cao 
h= TP) . Tính thê tích ƒ của khỗi nón. 
372 97x/2 
v2 B.V =3zA11 CC. = v2 
3 3 
(CHUYÊN ĐHSP HÀ NỘI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho tam giác 4C vuông tại A4, 4B =c, AC =b 
. Quay tam giác 44BC xung quanh đường thăng chứa cạnh 4Ø ta được một hình nón có thể tích bằng 


C. s 
3 





A.V= D.V=9z42 





A. . B. ] D. `... 
3 3 3 


Cho khối (N ) có bán kính đáy băng 3 và diện tích xung quanh băng l5Z. Tính thể tích V của khối nón 


(N) 


A. V =l1l2z. B. V =20z. C. V =36zZ. D. V =60z. 


(CHUYÊN LƯƠNG THE VINH ĐÔNG NAI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình nón có độ dài đường 
sinh băng 25 và bán kính đường tròn đáy băng 15. Tính thê tích của khôi nón đó. 
A. 1500z. B. 4500zZ. 27) /7 4 D. 1575z. 

(MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Trong không gian cho tam giác ABC vuông tại A, AB=“a và 
ACB =30°. Tính thể tích V của khối nón nhận được khi quay tam giác ABC quanh cạnh AC. 

37w” 37u` 
v3 D.V= 43 


9 3 


A. V=mz' B. V=A3„z° C.V= 








(ĐE THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho khôi nón có độ dài đường sinh bằng 2# và bán kính 
đáy băng 2. Thê tích của khôi nón đã cho băng 
\3za` \3za` 2zd` ñ Zza` 

3 5 3 3 
(THPT CHUYÊN BẮC GIANG NAM 2018-2019 LẦN 01) Cho khôi nón có bán kính đáy z =2, chiều 
cao Ù= V5 . Thể tích của khối nón là 


47x13 47Zr 27^/3 


B. —. C. 
3 3 3 


(KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho khôi nón tròn xoay có chiêu cao và bán kính đáy cùng băng đ. 
khi đó thê tích khôi nón là 


A. B. k, 











A. D. 4z^3. 
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4 2 | 
A. —Zd`. B. “z4. C. zđ'. D. —za'. 
3 3 3 


Câu 35. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC LÄN 02 NĂM 2018-2019) Cho khối nón có bán kính đáy r = ^/3 và chiều 
cao =4. Tính thể tích ƒ của khôi nón đã cho. 


lón/3 
3 


A. V=16nm3 B.F= C.V=l2n D. V=4n 





Câu 36.  (KSCL THPT NGUYÊN KHUYÊN LÀN 05 NĂM 2018-2019) Tính thê tích của hình nón có góc ở đỉnh 
bằng 60” và diện tích xung quanh bằng 6Za”. 
3za' V 3đ V2 
4 


b UNG B.V =3za` CC. -= D.Ƒ =zai 


Câu 37.  (THPT CHUYÊN THÁI NGUYÊN LÀN 01 NĂM 2018-2019) Cho tam giác 4ÖC vuông tại 4, cạnh 


AB=6 : AC =Švà M là trung điểm của cạnh 4C, Khi đó thể tích của khối tròn xoay do tam giác BMC 
quanh quanh 4? là 
A. S6Z7 B. 106Zr C. 96óZr D. 98%z 


Câu 38. (CHUYÊN LÊ QUÝ ĐÔN ĐIỆN BIÊN LÀN 3 NĂM 2018-2019) Cho hình nón có bán kính đáy băng 2 
cm, góc ở đỉnh băng 602. Tính thê tích của khôi nón đó. 
. th” ŠZ 3 


A. = ecmï B. SV3zcmỷ. CC. ——— D. âm" . 


Câu39. (ĐÈ GK2 VIỆT ĐỨÚC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho tam giá 4BC vuông tại 4, 
AB = 6cm, AC = §em. Gọi Ứƒ là thê tích khôi nón tạo thành khi quay tam giác 4C quanh cạnh 4ð và 


Ƒ là thê tích khôi nón tạo thành khi quay tam giác 442C quanh cạnh 4Œ. Khi đó, tỷ sô n3 băng: 
Z 
3 
A.—. B. 
Á 


C) | + 


ló 9 
` 5. ==. 
0 ló 


Câu 40. (ĐE GK2 VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình nón ẤM; đỉnh Š đáy là đường tròn C(O;R), 


đường cao SÓ = 40cm. Người ta cắt nón bằng mặt phắng vuông góc với trục để được nón nhỏ , có đỉnh 


l 
% và đáy là đường tròn C{(G;R') . =—. Tính độ dài đường cao nón ,. 





M 


A. 20cm. B. 5cm. C. I0cm. D. 49cm. 


Câu 4l.  (THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho một đông hô cát như bên dưới (gồm 
hai hình nón chung đỉnh ghép lại), trong đó đường sinh bất kỳ của hình nón tạo với đáy một góc 60°. Biết 
rằng chiêu cao của đồng hồ là 30 cm và tông thể tích của đông hô là 1000Z cm - Hỏi nêu cho đây lượng 
cát vào phân bên trên thì khi chảy hêt xuông dưới, tỷ sô thê tích lượng cát chiêm chô và thê tích phân phía 
dưới là bao nhiêu? 
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` 


l 
A. — B. 
61 


œ®œ[|— 
\ 
"1 — 


no) 
Câu42. Cho hinh chữ nhật 4BCDcó 4B=2,4D= 2A3 và nằm trong mặt phăng (?). Quay (?) một vòng 


quanh đường thăng 7D. Khối tròn xoay được tạo thành có thể tích bằng 


28Z 287Zr 567 567 
A. ——— B. —— CC. —— D. —— 
Ọ 3 Ni 3 


Câu 43. (CHUYỂN NGUYÊN TRÃI HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chữ nhật 4BCD có 
AB=2, AD-= 2A/3 và nằm trong mặt phẳng (P) . Quay (P) một vòng quanh đường thăng 8D. Khối 
tròn xoay được tạo thành có thê tích bằng 
x 257 B 257. C 567. D 567. 

0 3 0 3 


Câu44.  (CỤM § TRƯỜNG CHUYÊN LÀN 1) Cho hình thang 4BCD có 4=B=090°, 4B=BC=a, 
AD =2a. Tính thê tích khối tròn xoay sinh ra khi quay hình thang 48C xung quanh trục CD. 








B a C 
a 
A D 
2a 
TN27zaÌ 7N2za` 3 3 
"..- g.7224` c124Ẻ p.7z4 
ó 12 6 12 
4D L|ABC 
Câu 45.  (KTNLGV THPT LÝ THÁI TỎ NĂM 2018-2019) Cho hình tứ điện 4Œ? có | ) ABC 


là tam giác vuông tại . Biết DU =2(em), AB = 2J3( (cm), 4D = 6(em) . Quay các tam giác ABC 
và 41B (bao gôm cả điểm bên trong 2 tam giác) xung quanh đường thắng AB ta được 2 khối tròn 
xoay. Thế tích phần chung của 2 khối tròn xoay đó băng 


54/3 g 36/3 3 6443 3 
h \äz(em°) = ) ———(cm”) ==... ) 


B. C. 2 | D. 
Dạng 3. Khối tròn XOaV nỘI, ngoại tiếp khối đa diện 
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Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 50. 


Câu 5T. 


Câu 52. 


CaH 32. 


Câu 54. 


(MÃ ĐE 123 BGD&DT NĂM 2017) Trong hình chóp tứ giác đều S.ABCT) có cạnh đều băng ø|2.. Tính 
thể tích V của khối nón đỉnh Š và đường tròn đáy là đường tròn nội tiếp tứ giác ABCD 
2a” _ TW T1 N2” 


B.V ly ý Sẽ D.V= 
2 2 6 6 


A.V= 








(MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho tứ điện đều 4CD có cạnh bằng 3z. Hình nón (}) có đỉnh 
4 có đáy là đường tròn ngoại tiệp tam giác BC]. Tính diện tích xung quanh S_ „ Của (N ) 

A. Š„ =12za B. 9. =6Zđ C. S„ =3N3za' D. S„ =6N3zd 

(THPT CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG NAM ĐỊNH NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hình lập phương 


ABCD.A'BC TY có cạnh a. Một khỗi nón có đỉnh là tâm của hình vuông 4BCD và đáy là hình tròn nội 
tiếp hình vuông 4ÍB'C”D”. Diện tích toàn phần của khối nón đó là 


A.s, =5 (V5+2). 8. ,=Z# (JS+I). có s,=## (5+2). D. s, =## (3+1) 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LẦN 02) Cho hình chóp tam giác đều §$.4BC có cạnh 
đáy băng Z, góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 60°. Tính diện tích xung quanh của hình nón đỉnh ,Š, đáy 
là hình tròn ngoại tiếp tam giác 4ĐC. 


za?43 zaˆAl7 zaˆAl7 Za”x10 


B. “ã D. 
3 6 4 Š 


(MĐ 105 BGD&ĐÐĐT NĂM 2017) Cho hình nón ( 


Ä. 











có đường sinh tạo với đáy một góc 6(0°. Mặt phẳng 


N) 
qua trục của N) cắt ( N) được thiết điện là một tam giác có bán kính đường tròn nội tiếp băng 1. Tính 
thể tích của khối nón giới hạn bởi (N) 
A. V=0n Ö. 3.3m C. y-oV3a D. =3 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC LẦN 02 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp tam giác đều .S.4BC có cạnh 
đáy băng đ, góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 60°. Tính diện tích xung quanh của hình nón đỉnh ,Š, đáy 
là hình tròn ngoại tiếp tam giác 4BC. 


ra?^J3 Tta”^|'7 Tta”^|7 z7^|10 


B. đã D. 
3 6 4 Š 


(THCS - THPT NGUYÉN KHUYÉÉN NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hình chóp tứ giác đều S.4BCD có 
độ dài cạnh đáy là ø và (/} là hình nón có đỉnh là Š với đáy là đường tròn ngoại tiếp tứ giác 4BCD. Tỉ 
số thể tích của khối chóp S.4BŒD và khối nón (N ) là 


TL B x2 2 SÀN) 
TU 


A. —. D. —— 
4 


A. 











. C 
2 TU 


(THPT NGÔ SĨ LIÊN BẮC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp đêu S.4BCD có đáy là 
hình vuông cạnh 22, cạnh bên tạo với đáy góc 45°. Thê tích khối nón ngoại tiếp hình chóp trên là: 


A. vng` V3 B. na V3 C. 21na)^Ì2 D. sna` (2 


(SỞ GD&ĐÐT BẮC NINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp S.4BCD có $4 vuông góc với mặt 
phẳng (48CŒD), tứ giác 4BCD là hình thang vuông với cạnh đáy 4D, 8C. AD=3CB=3a, AB =a 
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„4= a3 . Điểm 7 thỏa mãn 4D =34Ï „ Mf là trung điểm S, HH là giao điểm của 4AM⁄ và Sĩ. Gọi 
FE„ F lân lượt là hình chiếu của 44 lên SB, S$C. Tính thê tích ƒ của khối nón có đáy là đường tròn ngoại 
tiếp tam giác EƑH và đỉnh thuộc mặt phẳng (48CD). 


4` da 7` 7` 


Š 7= B.V= P.0 `. | 
N5 1045 





5/5. 2/5 


Dạng 4. Bài toán thực tế 


- - - ' Một vật ÑN, có dạng hình nón có chiều cao bằng 
Câu 55.  (CHUYEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 02) 
40cm. Người ta cắt vật N bằng một mặt cắt song song với mặt đáy của nó đề được một hình nón nhỏ M 5 


-ẶẮ 
có thê tích băng R 





thể tích N,.Tính chiều cao của hình nón ) `, 
A. l0cm B. 20cm C. 40cm D. 5cm 


Câu 56. (TOÁN HỌC TUÔI TRE NĂM 2018 - 2019 LÂN 01) Cho một tâm bìa hình dạng tam giác vuông, biết b 
và c là độ dài cạnh tam giác vuông của tâm một khôi tròn xoay. Hỏi thê tích JW của khôi tròn xoay sinh ra 
bởi tâm bìa băng bao nhiêu? 

bˆ 2 bˆ 2 2 bˆ 2 bˆ Ệ, 
"`... Eb -.=. f6 ¬ ...=.. 8. -.- 


3|? +c?- 34|b?-+c2- SN 0n TẾ _32@2+e9). 


Câu 57. Một chiếc thùng chứa đây nước có hình một khối lập phương. Đặt vào trong thùng đó một khối nón sao cho 
đỉnh khôi nón trùng với tâm một mặt của khôi lập phương, đáy khôi nón tiêp xúc với các cạnh của mặt đôi 
diện. Tính tỉ sô thê tích của lượng nước trào ra ngoài và lượng nước còn lại ở trong thùng. 








A. —. “In —. 
12—z II 12 12 
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Câu 5§.  (THPT BẠCH ĐÁNG QUẢNG NINH NĂM 2018-2019) Một cái phu có dạng hình nón. Người ta đô một 


z ` Ầ “Ä 9 z Ầ * 1 ^À 9 Ầ 2* A . 
lượng nước vào phêu sao cho chiêu cao của lượng nước trong phêu băng 2 chiêu cao của phêu. Hỏi nêu bịt 


kín miệng phếu rôi lộn ngược phu lên thì chiêu cao của mực nước xấp xỉ băng bao nhiêu? Biết răng chiều 
cao của phêu là 15cm. 
A. 0,501(cm). B. 0,302(cm). c. 0,216(cm). D. 0,188(cm). 


Câu 59. (CHUYỂN HÙNG VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hai hình nón bắng nhau có chiêu cao 
bằng 2 dm được đặt như hình vẽ bên (mỗi hình đều đặt thăng đứng với đỉnh năm phía dưới). Lúc đầu, hình 
nón trên chứa đây nước và hình nón dưới không chứa nước. Sau đó, nước được chảy xuống hình nón dưới 
thông qua lỗ trống ở đỉnh của hình nón trên. Hãy tính chiêu cao của nước trong hình nón dưới tại thời điểm 
khi mà chiều cao của nước trong hình nón trên bằng 1 dm. 


A. J7. B.2, C. #5. D. 


3 


Câu 60.  (CHUYEN PHAN BỘI CHÂU NGHẸ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tại trung tâm thành phố người ta 
tạo điểm nhân băng cột trang trí hình nón có kích thước như sau: chiêu dải đường sinh / =10m, bán kính 


è)|— 


đáy R=5m. Biết rằng tam giác $4 là thiết diện qua trục của hình nón và C là trung điểm của $ð. Trang 
trí một hệ thống đèn điện tử chạy từ 4 đến C trên mặt nón. Xác định 1á trỊ ngăn nhất của chiều dài dây đèn 
điện tử. 

A. 15m. B. I0m. C. 53m. D. 5/5m. 


Câu 61. (ĐỀ 04 VTED NĂM 2018-2019) Một cái phêu có dạng hình nón, chiêu cao của phêu là 20cm. Người ta 
đồ một lượng nước vào phêu sao cho chiều cao của cột nước trong phều là 10cm. Nếu bịt kím miêng phêu 
rồi lật ngược lên chiêu cao của cột nước trong phêu gân nhât với giá trị nào sau đây. 





A. L07em. B. 0,97m. C. 0,67ecm. D. 0,87ecm. 


Dạng 5. Bài toán cực trỊ 


Câu 62. Giả sử đồ thị hàm số y= (m ti] —2mx” +1m” +1 có 3 điểm cực trị là 4,B,C mà x„< xg<xe. 
Khi quay tam giác 48C quanh cạnh 4C ta được một khối tròn xoay. Giá trị của 7z để thê tích của khối 
tròn xoay đó lớn nhât thuộc khoảng nào trong các khoảng dưới đây: 


A. (4;6). B. (2;4). C. (—2;0). D. (0;2). 


Câu 63. Khi cắt hình nón có chiều cao 16 cm và đường kính đáy 24 cm bởi một mặt phăng song song với đường 
sinh của hình nón ta thu được thiệt diện có diện tích lớn nhât gân với giá trị nào sau đây? 


A.170. B. 260. Km. 20214 D. 208. 


Câu 64. Một hình nón tròn xoay có đường sinh 2ø. Thê tích lớn nhất của khối nón đó là 


16za' 16za' : 47rd` : SzdÌ 


_—. _xa rũ _~ 
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Câu 65. 


Câu ó6. 


Câu ]. 


Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 


Câu 6. 


(CỤM LIÊN TRƯỜNG HÁI PHÒNG NÁM 2018-2019 LÀN 01) Huyễn có một tâm bìa như hình vẽ, Huyên 
muốn biến đường tròn đó thành một cái phễu hình nón. Khi đó Huyền phải cắt bỏ hình quạt tròn 4Ó rồi 
dán Ø4, ÓB lại với nhau. Gọi x là góc ở tâm hình quạt tròn dùng làm phếu. Tìm x để thể tích phêu lớn 
nhật? 


246 
A. 246 „ B. 
3 
(CHUYỂN PHAN BỌỘI CHÂU NĂM 2018-2019) Tại trung tâm một thành phố người ta tạo điểm nhân bằng 
cột trang trí hình nón có kích thước như sau: đường sinh / = 107n, bán kính đáy Ñ = 5m. Biết răng tam giác 


dềP 


G3 | 
2| 


h.” 
4 


S4B là thiết diện qua trục của hình nón và C là trung điểm của ,Š%Ö. Trang trí một hệ thống đèn điện tử 
chạy từ 4 đến C' trên mặt nón. Định giá trị ngăn nhất của chiều dài dây đèn điện tử. 


A. lSm. B. 10m. lŠ 53m. D. 5v5m. 


PHÂN B. ĐÁP ÁN THAM KHẢO 
Dạng ]. Diện tích xung quanh, diện tích toàn phân, chiều cao, bán kính đáy, thiết diện 
Chọn B 


Diện tích xung quanh của hình nón là ŠS_= Z7. 





Câu 2. 
Tacó 5= = zaNa?+4a? =A|5za? (đvdt). 
Chọn C 
Diện tích xung quanh của hình nón là: 5= ZrÍ = 4N3z. 
Chọn A 


Diện tích xung quanh của hình nón là: S5. = ZrÍ = Zal = 3zaˆ >l=3a. 
Lợi giai 
Chọn A 


Diện tích xung quanh hình nón: Š„ = ZrÏ với r =a => Z.al = 3xaˆ =>l=3a. 


Chọn B 
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B 








A C 


Xet tam giac 4BC vuông tại 4 taco 8C“ = AC” + ABˆ =4a” BC =2a 
Đương sinh cua hinh non cung chính la canh huyền cua tam giac << = BC =2a. 


Câu 7. Chọn D 
N 


A 


Ta có tam giác %⁄4ö vuông cân tại Š có %4= 4đ. 
a\N2 _- za?42 











- ¬ /=54=a. Nên S.= ZRl = 7. NNGG s 


Khi đó: R=@A4= 2 





Câu 6. 


Ta có: Š„ = #rÍ = #.4.24 = 27a”. 


_ 3a” _. 





Câu9.  ÿ =zRi—>I= 
- rR ra 


Câu 10. Thể tích của khối nón được tính bởi công thức Ƒ = +zRẺi ( Ñ là bán kính đáy, là độ dài đường cao 
của khối chóp). 
Theo bài ra: ƒ =4Z,h =3 nên ta có 4Zz = 22R`4 << Rˆ=4<R-=2, 


Vậy R#=2. 
Câu II]. Chọn C 
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Câu 12. 





Có (P)=(SAB). 
Ta có SO=øa=h,OA =OB=?r=2a,AB= 2m3 ,„øọi Í là hình chiếu của O lên AB suy ra VI là 
trung điểm AB, gọi K là hình chiếu của Ó lên SMI suy ra d(O;(SAB)) =@K. 


Ta tính được OMI =\OAˆ“-MA” =a suy ra SOM là tam giác vuông cân tại O, suy ra K là trung 


điểm của SMI nên OK = =— = = 


Chọn A 





Gọi K là trung điểm của 4ð ta có ÓK L 4B vì tam giác Ó4B cân tại Ó 
Mà SƠ L 4B nên 4B L(SOK) =>(SOK) L(S48) mà >(SOK)(S4B)= SK nên từ Ó dựng 
OH L SK thì OH 1 (S4B)—= OH =d(O.(S4B)) 


Xét tam giác ,%⁄4C) ta có: sIn SAO= há —= ŠSỞ= Sóá, 
SA 2 
Xét tam giác $⁄441ð ta có: sin SAB= = —> $K = = 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 12 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


























Xét tam giác SÓK ta có: =—. 1. _ 
OH° OK””O§” SK°-—§O”` SO 
"- I 4.2 6 3 
“ON SH TINH SẼ SỈ EU SP ấn VAT 4 S9 547a2 
4 44 





Câu 13. BBaB==BỎOEƑV 
Giả sử hình nón có đỉnh là S , @ là tâm của đường tròn đáy và 4Ö là một đường kính của đáy. 


r=OA=a., 4SB =60°> 4SO =30°. 





. A 
Độ dài đường sinh là / = %⁄4 = = =7 
sin 30° 
Vậy diện tích xung quanh của hình nón là Š. = ZrÍ = Z.a.2a = 27rdˆ. 
A 
Câu 14. 





Xét tam giác A4HB vuông tại J. Taco 4H =v\ ABˆ- HB” = a3 


AHHB av3a_ a3 
AB 2a 9 
Khi tam giác 4H quay quanh trục 4Ø thì đường gấp khúc 4H vẽ thành mặt tròn xoay (co diện tích 


Xet tam giac 4B vuông tại H, HJ L 4B tại Ï taco HI = 








xung quanh la Š ) la hợp cua hai mặt xung quanh cua hinh non (N;) va (N;). 
Trong đo: 
(N¡) la hinh non co được do quay tam giac 4H quanh trục 47 co diên tích xung quanh la 








; 
Sị =7.HLAIH = 7. — a3 = = 


(N;) la hinh non co được do quay tam giac BH7 quanh trục Ö7 co diên tích xung quanh la 
3 " N3za? 
J0 2 


S, =z.HLBH = z.ˆ 
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3xza? x3zad7 E bã v3)za? 
—— +-—r —- 
9/ 


—=§=§ +6, = 


2 2 
Câu 15. Giả sử hình nón đỉnh Š, tâm đáy Ó và có thiết diện qua đỉnh thỏa mãn yêu câu bài toán là AS⁄4 (hình 


về). 





Ta có SỞ là đường cao của hình nón. Gọi 7 là trung điểm của 4 >(OI L 4B. 
Gọi Ở7ƒ là hình chiếu của Ó lên %7 = OH L Sĩ. 
Ta chứng minh được ØH L (S48) —> QH =l2. 


l l l l l l l l l 
Xét tam giác vuông S có = + = = — =“_ . =.. 


OH  OS OIýÝ OI OH  OSỐ 12 20 225 

















S0 =2) e(/=I.. 
Xét tam giác vuông SÓI có S§I=AOS”+(O1!Jˆ =A20 +15 =25. 
Xét tam giác vuông ÓJ4 có !4=v\OA4“ˆ-OIˆ =425⁄-15ˆ =20 > 4B =40. 


Ta có 5 = See =24BASI =2.4023 = 500. 





Câu l6. 
Thiết diện qua trục của hình nón là tam giác vuông cân, suy ra  = SQ = a2 


Ta có góc giữa mặt phăng (SP C tạo với đáy bằng góc 9Ï = 607” 


S%O — 246 v6 


Trong tam giác 5Ï vuông tại 2 có SĨ = —————=——0 và QÏ = SÏI.cosSIO =——a 
sin 51@ 3 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 14 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KY THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 18. 


Mà BƠ —2\Qrˆ—-Ol — 


A3 
—— (Ì, 
3 


4d” 2 





Diện tích tam giác SBŒ là 9 = 2 5I-BƠ = 


C5 





Câu l7. 
Tacó: h=@I=4,R= LI= IB=3,A1B=2. 


Gọi M là trung điểm AB — M! L 4B — 4B L (SMI)— AB L SM. 
Lại có: SB = \OI? + 1B? =4? +3? =5; SM =A|SB? - MB? = v5? —1? =26. 
l l 
Vậy: S\vy =—.SM..4B = 2:246.2 =246. 
Giả sử hình nón đã cho có độ dài đường sinh /, bán kính đáy là ®. 
Thiết diện của hình nón qua trục là tam giác 4B vuông cân tại O và 4= a2. 
Áp dụng định lý Pitago trong tam giác vuông cân 4ÿ ta có: 
AB” =O# +OBˆ =4a” > AB=2a. 
Vậy: I=a2, R=a. 
Diện tích toàn phân của hình nón là: 
Sp =5 + „= #RI+ #R? = xa” (S2 +1) (đvả, 
Câu 19. 
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Quay tam giác 44C một vòng quanh trục 44' tạo thành hình nón có chiều cao ⁄4⁄4' = ø, bán kính đáy 


r=AC=a2, đường sinh /= 4'C=X 44“+ AC” =aN3. 
Diện tích toàn phần của hình nón: S=zr(r+!)=za2{|a 2+a3]= z6 +2)”. 
Câu20.  ChọnD 





Tacó /=jh=l 
Mặt phăng (P ) qua đỉnh của hình nón và cắt đáy theo dây cung 4Ö có độ dài bằng l.Ƒ, K là hình 


chiếu Ó lên 4Ö; Sĩ. Ta có 48 L(SJO)—= OK 1 (S48) 


2 
ta có /O=A|Rˆ—OAˆ = “-[š) _M3. 


5 7 

| | | OI.SO Ni 

OK OP 0S CO TP 7 
O1?+OS ự 


Câu 2T. Chọn B 





Gọi 7 là trung điểm 4Ö. 
AB 1L SO 
ABILOI 


Trong (SOI), kẻ ØH 1 Sĩ thì OH 1 (S48). 
= d(O:(S4B))= OH. 


Lá 


Ta có 


= 4B 1L (SOØI)= (S48) L( SOI). 
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2 
Ta có: $SO=N.S42—-OA? = SỈ] .. 


P/ 
Ta có: ør=O# =4 = Js ~| SẼ) =, 
l | l 





Tam giác vuông SỚÏ có: ———=——_+——>=>(QH=——— 
OH“ OI 5O 4 
Vậy d(O;(S4B)) =0OH — 


Dạng 2. Thể tích 
Câu22. ChọnB 


: : l 
Thê tích của khôi nón có chiêu cao Ù và có bán kính đáy r là  = 3 11h. 
Câu 23. Chọn B 
na. 4 F 
Ta có ƒ mu ‹h =:z() Anh = h7 ð 
Câu 24. Chọn C 
: : l 
Thê tích của khôi nón có chiêu cao Ù và bán kính đáy zr là: ƒ = 21h 


CHH 25: Chọn A 
Lý thuyết thê tích khối nón. 
Câu 26. 
Lợi giải 
Chọn D 


l 
Thê tích của khôi nón có chiêu cao Ù và bán kính đáy 7 là  = 3 71h 





z “4 ị | À \ NI 
⁄⁄/⁄// IÌ #8 J2N 
⁄⁄⁄// 2W SN 
ZK-z—=7 = E =—=.. 
Câu 27. 
, " 1 972 
Thê tích khôi nón: Ƒ =— xr7.h = 
3 3 
Câu 28. 
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Câu 29. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


ƒ = TT. = . 
3 3 


Chọn A 
Ta có ` =l5z= 7ïi=l5r«< '=5c=jsäs 


l 
Vậy V= 32h =127z. 


5 + 
; 
to-b C 
Câu 30. 
Gọi # là chiều cao khối nón => =j?—r? =425 -15? =20. 


—=ỳ =.arh =s:1520 =15007Zz. 


Chọn D 
m”^|3 


3 





: : 1 
Ta có 4C = AB.cot30” = øax3. Vậy thê tích khôi nón là : V = a6 43 = 
Chọn A 
Chiều cao khối nón đã cho là =A|J“—rˆ = a3 





v3zaÌ 
NG 


: : lÏ l| 
Thể tích khối nón đã cho là: ƒ = 22h = 24).a3 = 


Chọn A 


47rAl3 


3 





: l 
Khối nón có thể tích là ƒ = ñ rˆh= 
Chọn D 
: : : l 
Khôi nón có bán kính đáy  = đ. Diện tích đáy Š = Zza“. Thê tích khôi nón là ƒ = 7u 
Chọn D 
7 l 
ƒ =—Tữˆh =—1t.3.4 = 41. 
3 3 


Chọn B 


Khôi nón có góc ở đỉnh băng 60” nên góc tạo bởi đường sinh và đáy bằng 60°. 


Vậy ® =: lại có ` = ZRI =zR.2R =6Zzaˆ nên R=ax3; vậy h=N—Rˆ = N3 S34 


Vậy  = +2Ñ'h =37d`. 
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Câu 37. 
Khi tam giác BÄM⁄C quanh quanh trục .447 thì thể tích khối tròn xoay tạo thành là hiệu của thê tích khối 
nón có đường cao 4Ö, đường sinh 8C và khối nón có đường cao 4Ö, đường sinh 8Ä⁄.. Nên 


V= +4B4.AC " : AB.r.AM” = ~AB.x.AC ˆ =96Z.. Đáp án C 





Câu 38. 
Cặắt hình nón bởi một mặt phắng đi qua trục, ta được thiết điện là tam giác 4BC cân tại đỉnh 4 của hình 
nón. 
Do góc ở đỉnh của hình nón là BAC =60° , SUY ra HAC =30°. Bán kính đáy R= HC = 2 cm. 
HC ~ 
tan30° - 





Xét A4HC vuông tại H,tacó AH = 


SV3z 


3 


cm : 





: l 
Thẻ tích của khối nón: ƒ = 2zR .AH = 


===- “5 5... ... `" 





Câu 39. 
: : l 
Ta có công thức tính thê tích khôi nón có chiêu cao Ù và bán kính 7 là W = T 7rr h 


+ Khi quay tam giác 48C quanh cạnh 4ÿ thì: 
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Câu 4I. 


Câu 42. 


l 
h= AB =6cm và r= 4C =§cm thì | = 2.8.6 =125z 
+ Khi quay tam giác 4BCŒ quanh cạnh 4C thì: 


l 
h= AC =S§cm và r= 4B = 6cm thì Ù, =-z.6.8=96Z 


J4 
Vậy: —L=— đáp ánB. 
Vy Ự 3 p 


2 




















Cầu 40. 
Ta có: ý = Tu. „ ỨN,= 32Ñ°,SƠ" 
Mặt khác, ASØ'4 và ASOĐB đồng dạng nên ah 
R_ SO 

Vy. R2?.SƠ Ế: ] | 
SUY Ta: ==—— = == 

ỪN, R“.SO SỐ Š 
Suy ra S2 =1 SƠ =Ì 40 =20cm. Do đó chọn A. 

s2 2 P, 
Chọn B 


GỌI ;,,12,h, lần lượt là bán kính, đường cao của hình nón trên và hình nón dưới. 
Do đường sinh bất kỳ của hình nón tạo với đáy một góc 60”. 
Suy ra: OAI' = OBI =60°, khi đó ta có mối liên hệ: h =A3z, h, =Nr,. 


Theo đề ta có: ƒ =J4 +; =3z(lới +r2) =z( +?) = 10007. 
Mà: (hệ + hệ) =(h, + hy) —3(h, + hy ).hịhy — hị .h, = 200. 


Kết hợp giả thiết: ”, + h, = 30 ta được 


5 
Từ đó tỉ lệ cần tìm là (0/3) m 11D 1 
(20/3), 42 5 


"N |_— 


Chọn C 
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Khôi nón đỉnh 2, tâm đáy 7 có thể tích Ƒ, 
Ta có 8D =4 mà /C'.BD = BC'.CD = IC'= J3 


DC” 


ID= =l nên V.=}z.IC°.ID=z 
D 3 





Khôi nón cụt có tâm đáy .J,7 có thể tích J; 
Tacó DI=3,DJ =2, — _DJ _2_— „._ 23 
IC' DỊ 3 3 
1 ») P) l97r 
ƒ; =~z|1C”.DI—JE°.DJ]=—— 
3 9 





56 
Vậy thể tích cân tìm là ƒ = 2( +F,)==G-z. Đáp án —C, 
Câu 43. Cách l: 





Gọi 4', C7 lân lượt đối xứng với 4, C qua 8D, GŒ= BC'¬^4D, Œ' đôi xứng với Œ qua BD. 
E=AABD, F=GŒ'¬BD —>F' là trung điểm BD. 


Gọi ƒ' là thê tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình chữ nhật 4BŒCD quanh đường thắng 8D. 
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Ÿ, là thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay tam giác 84D quanh cạnh 7Ð (cũng là thê tích của 
khối tròn xoay khi quay tam giác BCD quanh cạnh 8D). 

LAI V⁄ˆ lần lượt là thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay AB4E, AE4D quanh cạnh 
BD. 
Ứ, là thê tích khối tròn xoay tạo thành khi quay ABŒD quanh cạnh 8D. 


Ƒ„ là thê tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay ABGŒF' quanh cạnh 8D. 
Ta có J⁄_ là thê tích của khối nón đỉnh ở, bán kính đáy 4E, 
ABAD 2243 


\AB?+ 4D? - 22+(2/3} 


Tính được 4= =N3,BD=4, BE-I1,DÈE=3. 


1 : l 2 

=f =:z.AE 8E =>z{ J3) =z. 

Ta có ƒWƒ_ là thể tích của khối nón đỉnh D, bán kính đáy 4E, 
ựr | ] 2 

= V =2z.AE°.DE =sz(w) 3 =3Z. 


Suy ra Ứ¡ =fj +, =z+3z =4z. 


Ta có ƒ là thể tích của khối nón đỉnh ở, bán kính đáy ỚF. 
Ta chứng minh được ABỚŒF ~ BDC” (g- g). 








GŒF_ ` BF BF.DC_ BDDCSC 42 2 
—> = —=GF=————=—————=——==_-—~. 

DC_ BC BC" 2N 22A3 33 

2 
lL #5 
l, =Èz.GFˆ.BF =—7Z.| — | 2 Ti 
3 3 \ V3 Q 

Ta có , =2V, =“ 


Vậy ƒ =2J⁄,—Ƒ, “24x” =ẽ 


Cách 2: Lưu Thêm 
Gọi điểm như hình vẽ 
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Ứ,,V, lần lượt là thê tích khói nón, nón cụt nhận được khi quay tam giác 4B và tứ giác 4HLT quay 
BD. 


Ta có: “ah... 


v3 


Ta có: ƒ =2(W, + V,) = 2| BHA.AH' + yHLz(IÊ +11.AH + AH” ) 


=2 bạn Ta 4 223 Đi 
3` 3 3 0 


Câu 44. 





Gọi E là giao điểm của 4ð và CD. Gọi Ƒ' là hình chiêu vuông góc của 8 trên C#. 

Ta có: A BCF=A BEF' nên tam giác A BCƑF và A BEF' quay quanh trục CD tạo thành hai khối nón 
băng nhau có thể tích F,. 

A ADC=A AEC nên tam giác A 4DC và A AEC quay quanh trục CD tạo thành hai khối nón băng 
nhau có thể tích ƒ. 

Nên thê tích khối tròn xoay sinh ra khi quay hình thang 4C xung quanh trục CD băng: 


3 : 3 
2V ~2ÿ,=2.x(CD.AC? -CF.BF?) =^z (v2) -|-= _1792z4` 
3 3 NI 6 
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Câu 45. Chọn C 





Dễ thấy 4D 1 (ABC) > AD = R, 


Gọi {M}= BDø AC và N là hình chiếu của M trên AB. Dễ dàng chứng minh được tỉ lệ: 


MA _ ANH, và MỸ _BN 2 — ( _ 4D AN_V ÁN 3 BN_L 

BC AB AD AB (2) BC ĐBN AB 4 AB 4 
+ Ay=393, BN = V3 yy =3 
2 2 Ũ 


Phân thê tích chung của 2 khôi tròn xoay là phân thê tích khi quay tam giác A.4MB xung quanh trục AB. 
Gọi Ƒ, là thê tích khối tròn xoay khi quay tam giác AMN xung quanh AB 


Và Ƒ;, là thể tích khối tròn xoay khi quay tam giác A.4Ä⁄4N xung quanh AB 


.. = 3.3z 


Dễ tính được: ƒ, = (dvf) v (dt) —> Ứ,+V, = — (in), Chọn C. 








Dạng 3. Khối tròn xoay nội, ngoại tiếp = đa diện 
Câu4ó6.  ChọnC 


Gọi O= AC=BD = SO 1 (ABCD). Lại có OC=“== 


—=SO=VSA“-OCˆ =a. 


AB “a 
Bán kính 7 =——— =_—=. Suy thê tích khôi nón là: 
2-2 


° 3 
lá S, F. 
3 \./2 6 


Câu 47.  ChọnC 
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Câu 46. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 







— 

— — 
_— 
—— 





1ˆ --.- 





Gọi z là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác CD. 


343, c=2 gu =2.3243 — 





2 3 32 
5 =7E.rủ = 7r.AB = rax|3.3a = 3^|3.rd”. 
Chọn B 





Tacó BÀ = 


Bán kính của đường tròn đáy là r = 





Diện tích đáy nón là: S, = Zrˆ = 


Độ dài đường sinh là 7 = \Ja? +z? = .. 





Diện tích xung quanh của khôi nón là: Š, = Z7! = 


za°x|5 
PIN 


2 
Vây, diện tích toàn phân của khối nón đó là: S„ môi tay = =h + ì . 
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5 

















Câu 49. 
Gọi Ó là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 4C, M4 là trung điêmt cạnh 8C, ta có ÓẢM = = 
OA= _ và ŠMO —= 60° 
2 2 
Trong tam giác vuông 4O: $O = OM.tan 60° = 443B =—.ˆ ... nen co av7 | 
6 2 4 3 24A 
M 

Vậy Š„ =zOASA=z.“ E0... LÀ 

3 23 6 


Câu 50.  ChọnD 





Hình nón (N ) có đường sinh tạo với đáy một góc 60Đ°nên SAH = 60° 


Ta có ASAB cân tại S có A =60° nên ASAB đều. Do đó tâm I của đường tròn nội tiếp ASAB cũng 
là trọng tâm của ASAB. 


ABA|3 


Suy ra SH =3IH =3.Mặt khác SH =“~“”= AB=23 = R=J3 = S„,„ = nR” = âm, 


Do đó 1 1 
V =—5H.5,„„=~ Ô.Ö1t = ổï. 
3 LG. 


Câu 5]. Chọn B 
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Câu 52. 


Câu 53. 


chà 


Gọi E là trung điểm ØC. Theo giả thiết SEA = 600. 











SUY Ta: sẠ_- 4Ý _ự 
ĐN 
2 
` = xRl =n.^ 3 a7 - lieu v7 
) nã 6 


Gọi Ù là chiều cao của khối chóp và đồng thời là đường cao của khối nón. 
Ẫ Âm. l 
Thê tích của khôi chóp là J = ah : 


a2: 





x AC 
Bán kính của đường tròn ngoại tiêp đáy 415C) là r = ¬ 


% 


P: 
q 


, : l 
Thê tích của khôi nón là J2 = n LẺ ợNG . 


Nó l4 
T¡ số thể tích của khối chóp $..4BŒD và khối nón (N) là TP 
Ê¿ 


Chọn D 





Ta có S.4BCD là hình chóp đều, gọi O= 4C¬8D 


—> Góc giữa cạnh bên với mặt đáy là SBO =45° 
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ABCT) là hình vuông cạnh 2a => BD = 24 2a 


: : BD 
Khôi nón ngoại tiêp hình chóp S.4BCD) có bán kính đường tròn đáy  = =1 =aN2 


ASOB vuông cân tại 
— Chiêu cao khối nón  = .SO= QOB = \2a 


2 7 2 
=> Thê tích khôi nón là: V=-aR°h=s a(av2) .—|2 = na) 2, 











Câu 54. 
Nhận xét: Tứ giác 4BC! là hình vuông. Dễ chứng minh 8C L (S48 ) và BI L %C. 
EA L SB 
= EA4.L(SBC) > EA.L SC. 
A ÌL BC 
EA L SC 
= $%C L(AEF'). 
rA 1 SC 
É; 
Trong tam giác vuông $⁄4Ö có ba ` ˆ = _Ã 
SB SE” 4 
Trong tam giác Š⁄4J) có nai =. ... —=—— Si _. 
HI AD MS HI SIM. 4 
Trong tam giác SBÏ có = “S— _= —> ÈH //BI.Do BI L SC nên EH | SC. 


Suy ra các điểm 41,E, FƑ, H cùng thuộc mặt phẳng đi qua 44 và vuông góc với S%C. 
Gọi K là trung điểm 4F. 








PA L EF Ni 
Vì —> K_ là tâm đường tròn ngoại tiêp tam giác AkF.H.. 
AH LH 
S%4AC  aN3a\2 a6 
Tacó: 4F = = === = . 
SC 4x5 N5 
l ax6 





Suy ra bán kính đáy của khôi nón là R = T AF= 


2J45- 


Gọi là tâm hình vuông 45C7. 
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củn "¬. 


$SC L(EFH) ` 
= OK 1 (EFH) = O là đỉnh của khối nón. 
OK /1SC 
| | 6 
Chiêu cao của khôi nón là T0 = JÄlŒ?cẤT?” sề ID2g =0 sẻ, 
2 2 2 5 v5 





: = 
Vậy thể tích khối nón là ƒ = TT... a6 
3 2/5} v5 


ss 8ø 


Dạng 4. Bài toán thực tế 
Chọn B 





Gọi ”;=ÐBÈ, h.= 1B lần lượt là bán kính đáy và chiều cao của hình nón N 
Gọi  =CD, h= AC lần lượt là bán kính đáy và chiều cao của hình nón W : 
Khi đó thê tích của hai khôi nón lân lượt là 





| 
Vị =-ưị h 
lL_ ; 
Hộ Họ 
Theo đề bài ta có 
lL_ ; 
— TU h 2 
U — 3 7 NH ở [ 
ó _ tỆh "n) họ 5 


Xét hai tam giác đồng dạng 4CD, ABE có: 
AC CD „, —ñh 
— << 


——=——<©— 2 
AB DbÈ "  Ú 
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Câu 57. 


Câu 56. 


C 
b 
A 
€C 
B 
Câu 56. 
Gọi tam giác vuông là 4BCŒ, kẻ 41H L BC, lỉ là chân đường cao. 
l l l be 
Khi đó ——>=——>+——>> 41H =-——— 
AHˆ AB ` AC vlp? + e? 


Thể tích khối tròn xoay cân tính băng tổng thê tích 2 khôi nón tạo bởi hai tam giác vuông 4CH và 41BH 
khi quay quanh trục 8Œ. 


R : | 
Khôi nón tạo bởi tam giác vuông 4CH khi quay quanh trục 8C có thê tích lí = nh .AH” 


k. . . . l 
Khôi nón tạo bởi tam giác vuông 4B khi quay quanh trục 5C có thê tích ƒ, = D14 20) .AH” 
Thể tích khối tròn xoay cân tính là: 


| | 
/=h+h=> +CH.AH” + ẫ +BH_AH” 


“II °/ 
=2BC.AH” =3Zvb! +c°( x... 


_—_?° _ý “... 
N\bˆ+cˆ 3b“ +cˆ 
Chọn A 


Coi khôi lập phương có cạnh 1. Thể tích khối lập phường là ƒ =]. 


Từ giả thiệt ta suy ra khôi nón có chiêu cao Ù = Ì, bán kính đáy r = nà 


Thê tích lượng nước trào ra ngoài là thê tích , của khôi nón. 








Ta có: ƒ, `". ...... 
3 3 4 12 
Ã „Ÿ , ` . ` ` 7 l2—-z 
Thê tích lượng nước còn lại trong thùng là: Ƒ„ = W — È, =. ` 
lA 77 
Do đó: ——= 
lò, de Sửu 
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Câu 59. 





: -- : r r l Xó ã Si 
: Gọi /„ là chiêu cao của nước ta có , = E h. Từ hình vẽ ta 


có: .. =... TU SP cụ, 
rể 3h r „r6 h 


Ta có thê tích của nước trước và sau khi lôn ngược là như nhau: 








ˆ h h?— hư lr hư 
h.rr” = h./rr` -hy..r. 3... ẽốẽ.-.  ổ ä - 
7T © F. ⁄, 
| l | 
h hị. , h kì 15° 5 l5 : 1 : 
lo là TH y2 HH g I h, P3 p2 <=ñ, 15 l Tủ 
Ø8, mm 2 mh 2 2 


© hj` =3250 © h„, = 43250 Vậy bịt kín miệng phu rồi lộn ngược phếu lên thì chiều cao của mực 
nước xấp xỉ bằng: 0,188(cm). 


2dm 





Gọi ø là bán kính đáy hình nón; 

W,V, lần lượt là thể tích của hình nón trên lúc chứa đây nước và khi chiều cao của nước bằng 1 dm; 

h, W. lần lượt là chiều cao của nước, thể tích của hình nón đưới khi chiều cao của nước trong hình nón trên 
băng 1 dm; 

R, r lần lượt là bán kính của hình nón trên của nước, bán kính của hình nón dưới của nước khi chiều cao của 


nước trong hình nón trên băng 1 dm. 


R1 
Ta có: "¬ .=ï... 


q 2 2 
›_ Za° 
Thê tích nước của hình nón trên khi chiêu cao băng 1 là W2 =+.].Z (‡ 4) = ” 
Mặt khác: "`... 
Š. 2 P¿ 
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Câu ó0. 


Câu 6]. 


Câu 62. 





23 
› ah 

Do đó thê tích nước hình nón dưới È, = +.h.Z (12) — = 

Thê tích nước của hình nón trên khi đầy nước ƒ¡ = +.2.dˆ. 


23 2 
Lại có: , = Ƒ —, —> —— =+.2.za”— Ta ©1+Ä!=8©h= [, 





‹ Cắt hình nón theo hai đường sinh ,%4, ŠZ rồi trải ra ta được hình (/2) như sau: 


Sm 


10m C 





H2 
HI 


Khi đó, chiêu dài dây đèn ngắn nhất là độ dài đoạn thăng 4C trên hình 2. 


HP l 
‹ Chu vi cung tròn 4B: C{= g =57. 


—> A%⁄4C vuông tại S5. 
=> AC =A|SA?+.$C? =A10?+ 5Š =5\5m. 
Chọn D 


: h 
Gọi # là bán kính đáy của cái phêu ta có 2 là bán kính của đáy chứa cột nước 


. | I (RỶ ,. 3⁄5 
Ta có thê tích phân nón không chứa nước là W = 3z(£) .20 -3”l2, .10= 7K | 


Khi lật ngược phếu Gọi # chiều cao của cột nước trong phều.phân thể tích phần nón không chứa nước là 


v=3z(0~i( #6”) =——z(20~ñŸ RẺ. 


20 _ 1200 
l 3 2 35 2 3 
——Z(20-ï) Rˆ=—7F =>(20-—ï) = 7000>h~0,87 
1200 6 
Dạng Š. Bài toán cực trị 
Chọn B 


y' =4(m' +1)x` —4mx = 4x| (m” +1)xˆ- m| 


x=0 
+ y'=0<>4z| (mˆ +l)xˆ -m |=0<> 
L j=. == (m >0) 
m +] 


+ Với 7m > 0thì đồ thị hàm số có 3 điểm cực trị (với x„ < xg < xe ) là: 
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A(—l= — TH +1); 8(0;m2? +1); C(|—— 
m° TT 


+ Quay A14ö8C ki thì được khối tròn xoay có thê tích là: 


— thể +1), 





B 











2 
V=2.Lxrˆh=ŠxBI!ˆ.IC - si, 
3 3 m +] 
9 
: m 
+ Xét hàm sô ƒ(X)=—————c 
2 
(m +]) 
0 
Có: ƒ'(x)= --l le. À : #'{x)=0 © m =3 (m >0). 
(m +1) 
Ta có BBT: 
X 0 3 —-::- 
r0) : : 





Vậy thể tích cân tìm lớn nhất khi 7m = 3. 





Câu 63. 
Cắt hình nón bởi một mặt phẳng song song với đường sinh của hình nón ta thu được thiết diện là một 
parabol. 
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Câu 65. 


Xét dây cung bất kỳ chứa đoạn K như hình vẽ, suy ra tồn tại đường kính 48 L KH, trong tam giác 
SAB, KE!ISA,EeSB, Suy ra Parabol nhận KE làm trục như hình vẽ chính là một thiết diện thỏa yêu 
cầu bài toán. (Thiết diện này song song với đường sinh $4) 

Đặt BK = x (với 0<x< 24). 

Trong tam giác 4BH có: HK“ = BK.AK = x(24 = x) . 


Trong tam giác S4 có: s5 2108 cải <>Kkh-— thi) u94 <> KF— DI 
S4 BA 6 


BA 


. 4 
Thiêt diện thu được là một parabol có diện tích: S = " .Kh. 


l6. .:;„.„; l6 


Ta có: Š = KH Kh = x(24—x) 25s 100 


36 81 





(24 = x)>S8=C 24x)_—x! 


Đặt ƒ(x)=24x`—x”, với 0<x<24. 








x=0 
Ta có: /"(x) =72xˆ —4x”. Suy ra #'{x) =0<>72xˆ-4x =0© lê! 
SÀ. — 
Bảng biến thiên: 
v 0 15 24 
Tủ) SP 0 5 
34992 


/% | TH 











: c.. 10 
Vậy thiết diện có diện tích lớn nhất là: 2 134992 ~ 207,8 cm” 


Câu 64.  Ƒb: Bị Trần 
Gọi hình nón tròn xoay có đường sinh / =2 có bán kính đáy là ® và đường cao là j. 


: : l 
Thê tích khôi nón:  = 22K] .Tacó: Rˆ+jˆ =4aˆ 





T Rˆ” R Rư 
Áp dụng bất đăng thức Cô sỉ: 4a“ = Rˆ+Jhˆ = EhD Sj >3¿ =. . 
2 
—> _ = KHẢ, = Si, < 1643 a` 
4 DẠY, 3 Zj 
2N3 
RẺ Tựa ¡= 2Ö, 
Đăng thức xảy ra khi và chỉ khi 4 2 c© 
hˆ+R” =4aˆ n.296„ 
3 
Khi đó Ƒ„ _ 1623 „„ 
ĐỂ i 
Chọn A 
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⁄ 
P2 U02 0A SE SSBS oan -u-_nnnn 
A » 
KF R 5) 
Ta có diện tích của hình phổu §„ =——~=>r= _ là bán kinh của đáy phểu; —> x= - 
7F 
l l l : : 
ƒ= 31h = 22 NR“ˆ-rˆ= 2Zvr..R —7" là thê tích của phều 
Xét hàm số phụ y=r”.Rˆ“—r” => y' =4r`.Rˆ - 6r` 
v6 


⁄/=0©2R -3r =0©r=-—R 











p | 
: 
+ Ụ - 
Vậy y max thì ƒ và Ÿ max khi c6 (227C v22 6c. v2 25 v5 


S 





A 


Câu 66. 
Ta có: AS4B cân và SP= 4B —> ASAB đều 
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Diện tích xung quanh hình nón là S_ = 7ƒ = 501 (ø) 
Vẽ (?) đi qua C và vuông góc với 4Ö. Mặt phắng (?) cắt hình nón theo thiết diện là một Elip 


Khi đó, chiêu dài dây đèn điện tử ngắn nhất chính là chiêu dài dây cung 4C trên Elip. 
* Ta dùng phương pháp trải hình ra sẽ thấy ngay như sau 


S 


Hình trải dài là một hình quạt với 4Ø là độ dài nửa đường tròn và 48 = R.x= 5m(m) 


“ LƠNgg 2 
ASBR” _... “7ep_ _. - 


1t 


` = số =25nr<© 907 


Vậy ASAC vuông tại $ và 4C=x|S42+§C? = 525. 
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